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Notations :

L : produit scalaire
Ie . lopérateur identité de E dans E

ker (T) = {x € E,Tx = 0} .noyau de l'opérateur T
Ran (T) = {Tz ,x € E} Image de l'opérateur T

L(E,F) : L'espace des opérateur linéaires continus de £ dans F

K(E.F) : L’espace des opérateur linéaires compactes de E dans F

i L’adjoint de l'opérateur A
Cigie e [espace des fonctions continues sur 'espace compact K
B L’espace des opérateurs borné sur

VP(A): Valeur propre de l'opérateur A
Bg={z € E; |z| €1} :laboule unite de E
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Introduction

Dans ce mémoire nous étudierons les opérateurs compacts et opérateurs positifs dans
un espace de Hilbert, et comme il est connu le résultat classique en algébre linéaire toute
matrice définie positive adniot des valeurs propres positives peut -on, élargir cette notion
dans le cas d'un espace de dimension infinie pour les opérateurs compacts , compacts positif

Ce mémoire est composé en deux chapitres:

Dans le premier chapitre on va définir les opérateurs linéaires continus, les opérateurs
adjoints. les opérateurs auto-adjoints, les opérateurs compacts et les opérateurs positifs et
le role de la compacité d'un opérateur

Dans le deuxiéme chapitre on va définir le spectre des opérateurs bornés et le spectre

L
des opérateurs compacts; popérateurs positifs et opérateurs compacts positifs.



Conclusion

Les opérateurs compacts jouent un role trés imprtant dans ’analyse fonctionnelle nottament
la théorie des opérateurs. ainsi que I’étude spectrale d’un opérateur compact joue presque
le méme role d’ou la vision spectrale tout fois simple que I'analyse asymptetique ou le calcul
des valeurs propres inclu dans le :\;po(-n'o qui est défini sous forme d'une seérie dont les termes
sont réels, i.e sont négatives et positives, d’autre part un opérateur compact positif leur

spectre et aussi sous forme d'une série ou les termes sont strictement positifs.
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Abstract:

Is known the classical result in linear algebra any posiuve definite matrix

admits 2 positive eigenvalues, can we extend this notion in the case of an infinite

dimensional space for COl'ﬂ,p‘&Ct O‘p(’\.i'}l{Ol'S,

Key words: Compact operator, spectrum of a compact operator, spectrum of a

pOsitive Compact operator.

Comme il est'connu le résultat classique en aigebre linéaire toute matrice

positive admet des valeurs propres positives.Peut ~on élargir cette notion

dans e cas d'un espace de dimension infinie pour les opérateurs compacts.

Mots clés: Opérateur compact. specire d'un opérateur compact, spectre d'un

opeérateur compact positif.



