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Notations :

(, ) ; produitscalaire

Ip : l'op6rateur identit6 de E dans E

ker (7) : {.r € E,Tr: 0} .noyau de l'op€:rateur 7

Ran(T) : {Tr ,r e E}.Inage de I'op6rateur 7

L(8, F) : L'espace des op6rateur lin6aires continus de -E dans -F

K(8, F) : L'espace des op6rateur lin6aires compactes de ,tr dans F

.tl* : L'adjoint de I'op6raterrr -4

C(h ) : L'eslrar e <les forrrrt ions <'orrtirrrres srrr l'espacc <:<lrrrpact 1(

B(H) : L'espace c.les op6rateurs born6 sur .I/

V'P(A) : Valeur propre de I'op6rateur A

BB : {r € E; ll"ll S 1} : la boule unite de E
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Introduction

Dans ce m6nroire nous 6tudierons ies op6rateurs compacts et op6rateurs positifs dans

un espace de Hilbert, et comme il est connu le r6sultat classique en alg6bre lin6alre toute

ruatrice d6finie positive admet des l,nlerurs propres positives pcut -or], 6largir certte notiorr

dans le cas d'un ospirc€) de clirnensiorr infinie pour les op6rateurs compacts , cornpacts positif

Ce m6moire est cornpos6 en deux chapitres:

Dans Ie premier chapitre on l4 d6finir les op6rateurs lin6aires continus, les op6rateurs

trcljtrirtts. les op6rateurs auto-ad.joints. les op6rateurs compacts et les operaterirs positifs et

lc roie rle la t'otttl.racit(i rl'ttrr ()l)erirt('ul'

Dans Ie clerixi6me chi'rpitre on va rl6finir le spe<:trer rlers opi:raterrrs b,rrn(rs et le sperctre

cles op6raterr, 
"orlpultsl 

pp6rateurs positifs ct op6ratcurs uompacts positifs.
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Conclusion

--:r:1.is jottetlt r-ttt role tr6s irrtprtant da.ns I'analyse fonctiontrelle nol.tameut

l':i:r':,r'-i. air-rsi clue l'6tude spectrale d'un op6rateul compact .ioue presque

-:. '',.1,'1::t)r'( tlitl('trtrrt fLtis sirrtl.rlc: <3tc I'ttiLirh.sc iisr,.rrilttr:tticlll(r ot.t lc calc:rrl

- . . i:rtr- ir'>l)r'( tt(' ilrti i's1 ,li'Iir.ir sr,rt: lirlrrri'tl'rrrtc st)tic t]ortt lcs tt-.trLtcs

: i-i:t;,ii.,-t'. L,'t ptt"iljVcs. r1':Lul1i'l)aft un ()l ,f't;rTIiit (()ntl)it(t l.tositif litr.rt

,-is iulrnc d'une s(tric ou iets tcrnres sorrt stricternetrit posltifs.
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uri a+ rjb a"--rii 6:;=r.:G-qjr^alr r**+ ,P-t ,+t {-1 a-<j,)(il 
-.=*;*ir ai --t,r,, or t*(

.arr-.ili ;y3lr J*i-r" :*r-11 a;G! .>lcw| rFJ il\-- 3 ;j;l o-La :-M Ji F- ca*t

-..'-;i _c\;;t r,;Ir .-,r"U .-"a,jii J:{\ -}"b ,."et1Jt j;ii 'q-Uiit .:LoKJt

Abstract:

Is knorvn the ciassical result in linear algebra anv posrtive definite rrratrix

admits a positive eigenvalues, can we exterld tiris noticln in the case of an infinite

tlirnensronai rpaCc io| corrrpact opetlrtors.

Key words, Compaci. operxror, spectrlrm'of a conroact operaior, spectrirr:i of :i

pOS!!iVe i:{lntp?.[ (ipefz'rtOr.

R6surn6:

Comme il esi'co,nnll le r6sultat classique en aigdbi-e lin6aire toute matricc

.16!lrrie positir.e admet des valeuls proprcs oositives.Peut -oll 6iargir cettc ncrtiort

ti:rns lc cas r-l'il,r espace cie climensic;r-r infinie poLif ies op6rate,-,r, cot-i,p,tcts.

Mots cl6s, Op6raieur comoact. specile d'un op6rateur conlpilct, spectre d'un

opemteur compact posrtli.
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