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Introduction

Pietsch a montré dans [Pie(67)] que l'identité de [; dans [; est 2—absolument sommant mais
'opérateur adjoint n’est pas 2—absolument sommant. Pour cela, le concept des opérateurs
linéaires fortement p—sommants (1 < p < co) a été introduit par J. S. Cohen[Coh73] comme
une caractérisation du conjugué d’un opérateur linéaire absolument p*—sommant ( p* est le
conjugué de p, i.e., z% + % =1} Un opérateur linéaire u entre deux espaces de Banach X
et Y est fortement p—sommant pour (1 < p < co) s'il existe une constante positive C' telle
que pour tout n € N, z1,...,2, € X et y7,...,y, €Y*, on a

1

> lu(@), o)l < CC Y N@)IP)F sup (1wl o))

1<i<n 1<i<n yEBy 1<i<n

La petite constante C' véi"iﬁant I'inégalité précédente est notée par d,(u), qui est une norme
dans D,(X,Y) l'espace de tous les opérateurs linéaires fortement p—sommants entre deux
espaces de Banach X et Y. On a D;(X,Y) = B(X,Y), l’espace vectoriel de tout les
opérateurs linéaires bornés de X dans Y. '

Ce mémoire est organisé comme suivant:

Dans le premier chapitre on va prendre en étude la classe d’opérateurs linéaires fortement
p- sommants. Cette classe d’opérateurs a été trouvée la premiére fois par Cohen dans un
article en 1973 [Coh73]. :

Dans le deuxiéme chapitre, on a donné quelques définitions de bases et terminologies con-
cerne les Banach réticulés [DJT95] , [LT96] et [MN91] . On va donner aussi quelques
notations standard. Comme suite de chapitre. On a annoncé quelques définitions et pro-
priétés concernant les opérateurs sous linéaires [AM04] ,|[AMO02], [AMTO7] et [MT04]. A la
fin on va faire un survole concernant la définition des opérateurs positivement —p-sommants

crier par O. Blasco [Bla86], [Bla88] et [Blag7].



Introduction

On finit ce travail par I’étude détaillée de la généralisation de la notion fortement p—sommant
pour (1 < p < o0) aux opérateurs sous-linéaires et on donnera un analogue au théoréme
de domination de Pietsch pour cette catégorie. Ce théoréme est 'un des principaux résul-
tats de ce travail. Cohen a déduit le théoréme de domination au cas linéaire simplement &
partir de 'opérateur adjoint qui est p*—sommant. Ce n’est pas le cas pour les opérateurs
sous-linéaires car ’adjoint d’un opérateur sous-linéaire n’est pas encore bien développé. IL
est été démontré directement en utilisant le lemme de Ky Fan. On terminera le mémoire
par une étude relationnelle pour cette notion entre les opérateurs linéaires et les opérateurs
sous-linéaires. D’autre terme on va prendre en étude détaillée le travail fait par D.Achour,

L.Mezrag et A.Tiaiba en 2007 [AMTO7].
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Résumé \\

er——

Soit SB (X .Y ) 'ensemble des opérateurs sous linéaires d’un espace de Banach

¥ dans un espace de Banach complétement réticulé Y | Dans notre mémoire on
va pendre en étude détaillée le travail qui introduira a ce type des opérateurs le
concept de fortement p -sommant. Qui donne aussi un analogue du théoréme de
domination de Pietsch avec une démonstration et techniques totalement
déférents au cas linaire cité dans le premier chapitre, avec une étude de quelques
comparaisons entre les opérateurs linéaires

H
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u € VT {opérateurs linéairesu : X —>Y telle queu <T} et les opérateurs sous linéaires !
F
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Abstract

Let SB(X .Y )be the set of the bounded sub linear operators from a Banach

space X into a complete Banach lattice ¥

In our memory we introduce to this category the concept of strongly p-
summing sublinear operators. we give an analogue to Pietsch's domination
theorem and study some comparisons between linear operators
ueVT {linear operatorsu : X —Y suchthatu <T }and the sublinear

operators T .

& = N

Banach sLiad sai ¥ Banach slb b dubdl) cad & il dc gaza SB(X V)

Yo LS e

L i Ay p -sommant 5 gy sisal) sk 08 Aagien A 3 J gl L S3a B

Al )3 aa Jual Jof (b Aalal) Agiinl o) O sz Pietsch :J ey gl At

5 gSkal) Aflually bd ciad o ey Aladd ) Sal o il o

\a a




