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I

fntroduction

Les espaces vectoriels norm6s sont exLr€mement utilis6s dans ds nombreuses branches d.es

math6matiques.

Nous 6tudions dans ce tra'sail leurs propri6tes 6l6mentaires , nous donnons d,abord un
rappel sur les espaces vectoriels et quelques g6n6ralitfu sur norrnes (d.cfinirons les ouverts,
les fermes, I'int6rieur et I'adh6rence d'un ensemblp...) p"i" nous traiterons les espaces de
banach (nous etudierons en ce titre les suites de cauchy dans un espace vectoriel norm6 et
le th6or6me du point fixe et quelques applications de ce th6ordme).

,pLis nous traiterons la compacit6 et connexit6 dans ces espace, nous montrons que les
espaces vectoriels de dimension finie, toutes les normes sont 6quivalentes.

nous 6tudierons ensuite les espaces d'applications lin6aires continues entre espaces vecte
riels norm6s, et nous d6finiiqns une norme sur ces espace . En particulier, nous introduirons
I'importante notion de dual d,un espace veetoriel norme.

Le dernier chapitre indique que toute application lin6are d'un espace vectoriel de dimen-
tion finie dans un espace vectoriel norm6 est continue. Il n'en est plus de m6me lorsque
l'espace sur lequel I'application est d6finie n'est pas de dimontion finie , et l,existence m€me
de formes lineaires continues n'est pas 6vidente, nous 6tudirons ensuite, ont des propri6t6s
semblables d, celles des espaces d'apprications lin6aires continues.



I

I

i

Bibliographie

[f] C6dric Millet, Version pr6liminaire. 2017-2012. Topologie des espaces vectoriels

norm6s. Universit6 Galatasaray.

[2] Yannick Privat, Esear€s Vectoriels Norm6s et Topologie. Polycopi6 de cours. Bureau

321 - Institut Elie Cartan Na,ncy (Math6matiques) - Universit6 Henri Poincar6 Nancy 1

[3] Polycopi6 de cours, M r .Heraiz

43


