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Introduction

Parmi les opérateurs continus dans un espace de Hilbert, on peut distinguer une classe
importante d’opérateur, dont les propriétés sont les plus proches de celles des opérateurs
linéaire dans un espace de dimension finie. C’est la classe des opérateurs compact, appelés
encore opérateur complétement continus.

Le travail de ce mémoire est I’étude des propfiétés et des notions fondamentales des
opérateurs compact, auto- adjoints et chercher les propriétés des opérateurs compact auto-
adjoint.

Nétre mémoire est composé de deux chapitres qui sont les suivants :

Le premiér chapitre concerne les opérateurs compacts et tout ce qui s’en suit, comme je
I’ai mentionné le théorén;e d*Arzela Ascoli et ’étude spectrale des opérateurs compacts.

Nous étudierons dans le deuxiéme chapitre propriétés des opérateurs compacts symétriques
et les notions des opérateurs isométriques, normaux, unitaire, positifs et le spectre d’'un
opérateur compact auto- adjoint, comme j’ai mentionné ’étude de la diagonalisation des

opérateurs compacts auto- adjoint.



Conclusion

Les opérateur compacts jouent un role trés important pour adapter les théories de diag-
onalisation des matrices ou bien resolution des systémes linéaires en dimension fini parce
qu’ils assez proches par leur properiétées de ceux de dimension finie d’aprés que ’opérateur
compact est une limite d’une suite des opérateurs-des rangs finis, et avec la propériétée de
auto-adjoint on trouve beaucoup de resultats concernant au spectre d'un opérateur lineaire.

Ce dernier soit réel dans le cas d’un opérateur auto-adjoint.
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