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O.2 Introduction

Les travaux de ce pr6sent m6moire s'inscrivent dans le cadre de Ia th6orie de l'analyse

non commutative. On s'int6resse d,la construction des espaces .Lo version non commuta-

tive. La th6orie de l'int6gration par rapport d une trace normale fiddle sur une algdbre de

Von Neumann est due d J. Di:mier [1] et C. Segal. Dans cette th6orie les fonctions sont

remplacdm par des op€rateurs bornOs sur un espace de Hilbert, et les mesures sont rem-

plac6es par des traces- Di-''m.ier a trait6 les espaces Lo noncommutatifs pour L < p ( +oo

ori il a montr6 les inqalites triangulaires et Holder version non commutatives. D'autre

part. Segal ne consid€re que les espaces L1 et L2, qui sont beaucoup plus faciles d, traiter.

Le m6moire se dil'ise m 6ois chapitre.

Dans le premier chapitre. on s'int6rese d 6tudier ies espaces C.-algdbres en donnant

quelques rappels et r€sultat sur c€lte th€orie. On divise le premier chapitre en deux

partie, le cas commutatif 
'ori 

on dGmontre le r6sultat principal qui annonce que toute C*-

algdbre,4 unitaire commutatif s'identifie d C(lf) tel que K est spectre de A,la deuxidme

partie concerne le cas non commutatile dont on \€rra que toute C.-algdbre s'identifie A

une C*-sous algdbre de B(H).

Ensuite, on consacre le deuxidme chapitre A Gtudier les algdbres de Von Neumann. Une

algdbre de von Neumann donc (nomm6e en I'honneur de John l'on Neumann) est une
*-algdbre d'op6rateurs born6s sur un espace de Hilbert. fermee pour la topologie faible,

et qui contient I'op6rateur identitd. On verra que ces espaces se caract6risent par la

coincidence avec leurs bicommutants.

Dans le troisidme chapitre on d6finit les espaces Zo non commutatifs et on essayera

d'6tudier quelques propri6t6s sur ces nouvelles espaces. On va suivre le plan suivant :

Chapitre 1 : C*-algdbres

Chapitre 2 : Algdbre de Von Neumann.

Chapitre 3 : Int6gration non commutative et espaces .L,.
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