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Résumé

Nous étudions dans notre travail premiérement les opérateurs linéaires positifs en générale

ol on va. donner une caractérisation a ce type d’opérateurs puis dans un second travail on

va voir dans quelle mesure certains résultats classiques concernant les opérateurs T d'un

espace C(K) dans un espace de Banach, ou a partir d’un espace de Banach dans ’espace

L', peuvent étre précisé, lorsque les espaces de Banach concernés sont ordonné par un cone

norma) dans le premier ‘cas, par une générateur de cone convexe bien fermé dans le second

cas lorsque les opérateurs 1" sont positifs.

Mots Clés : Les espaces C (K) et L', opérateurs p—sommant, espace de Banach

.

ordonnées. opérateurs positifs.

iil



Table des matiéres

Notations 1

Introduction 2
1 Préliminaires et 1’espace de Riesz normé 4

101 LiespacesdeBamaeh. . . . . .0 o0 v v s e s i a

102 Lebm LIE.F ). « s o s e v onw «m w5 bowre s 2% 4
TOD L@m LF . o v o v o % sl s e b s S e B 5
1.0.4 Opérateursnucléaires . . . . . . . . .. Lo 5

1.1 L’espace C(K) . .. Lol i 6
1 1 L’opérate‘ur robiotain s e e R e g e b et o 7

1.2 Les opérateurs p—sommants . . . . . .. .. . L T R, e B S S 8
1.8 BSpaceSdeRIESE & o e ¢ 6 & b v on b s R EE @ bR h s e s el g e e el e A 11
1.4 La propriété de la décompositionde Riesz . . « « o v v v v v v v v o v v b s 13
141 - Idéatix ebandes = + « o ¢ 5 v v 5 v s s m o w s e w s e E o m e R 14
1.4.2 L’espace de Riesz archimédien et mode de convergence . . ... ... 16

1.5 Espace de Riesz normé . . . . .. £ P LR b ' el INE NP, T 17
2 Opérateurs positives 18
2.1 Les opérateurs dans les espacesde Riesz . . . . ... ... ... ... .... 18
2.1.1 Opérateurs linéaires et homomorphismes de Riesz . . . . . . ... .. 21
2.1.2 Opérateurs réguliers . . . . . . . . .. 27

iv




Table des matieres

e e s S —e

O TEREROISBN . < 5 « 5 = v« 6 ¢ x ¥ @ ome s FEE oS SR E EE 27

9.1.4 Les opérateurs linéaires positifs dans R (les forictionm): < i e e w0 29

2.1.5 Les opérateurs SETITBEIINE . + + o v © o+ e f w3 e T E A ES 30

99 Extension des opérateurs lindaires . . . . . . .o e e T 32

3 Opérateurs positifs de C (K) vers B et L! 37
3.1 Des résultats sur les espaces de L g CL e R L 37
3.2 Opérateur positive deanis o Pepaes O(K) . . -+ v ovm s n s oo b e o 40
ol . omemue GomiEEE: G & a0 T B L REEL TR B S AR e s e B S 42
3.4 Opérateurs positifs avec lee valimpedam Tl o e v e s e e S 43



Introduction

Introduction

Dans ce travail on ait initialement entrain de faire une étude fondamentale sur la classe
des opérateurs linéaires positifs. La dont on citera une identification algébrique a ce type
d’opérateurs aussi quelques résultats concernant les opérateurs positifs entre les espaces
de Riesz. Il est intéressant de dire qu’on va donner le théoreme de Hain.Banch pour les
opérateurs positifs.

Dans un second temps nous examinons dans quelle mesure certains théorémes classiques
concernant les opérateurs entre espace de Banach peut étre précisé quand ’espace de Banach
impliqués sont commandés ou bien ordonné par des cones convexes appropriées, et lorsque
les opérateurs sont positifs. Rappelons le théoréme suivant de B.Maurey ( [12] proposition
'

Théoréme 3.1.1 soit B un éspace de Banach"ayant cotype ¢ > 2 ; pour tout espace
compact séparé K , une application continue 7T : C(K) — B et tout r > q, alors T est r -
sommant.

-Nous allons établir un résultat analogue du Théoréme 3.1.1 en supposant que B est
ordonné par un céne normal et que T est positif, nous allons donner aux applications de
mesures coniques . En effet , la preuve de notre théoréme (3.2.1) est tout a fait différent de
ceux du Théoréme 3.1.1 donnée dans ( [12] ), on va examiner le cas des opérateurs positifs
a partir d’un espace de Banach B , ordonné par une générateur de cone convexe bien fermé
Y(B=A-A)aun espace L' et nous donnerons une application pour commander I’ space
de Banach des fonctions mesurables . le réglage de cones normaux est plus générale que
celle des treillis de Banach, en effet , méme si F et F' sont deux treillis de Banach, alors le
cone de tous les opérateurs positifs de E' & F n’est pas nécessaire un réseau, mais il est en
tout cas un cone normal. Le mémoire est divisé en trois chapitres

Dans le premier chapitre on commence naturellement comme tout travail scientifique
par ce chapitre fondamental pour faciliter la littérature de ce mémoire. La dont on va citer
le max possible des terminologies " définitions, propositions, théorémes et résultats" utiles
pour la suite de notre travail. Par exemple on va donner les définitions et les résultats

concernant les espaces de Riesz.
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Dans le second chapitre, le bute est de faire un survole un peut approfondi sur les
opérateurs linéaire positifs ot on va donner la définition de ce type d’opérateurs et leur
constriction algébrique, on peut dire que la précision a été sur ce type d’opérateur entre les
espaces de riesz. La plus belle citation dans ce chapitre est le théoréme de Hahan-Banach
pour ce classe d’applications, & la fin on citera le concept des opérateufs sous linéaires
symétriques comme un exemple des applications non linéaires positifs.

Dans le dernier chapitre, nous étudions dans quelle mesure certains résultats classiques
concernant les opérateurs 7' d’un espace C'(K) dans un espace de Banach, ou & partir d’un
espace de Banach dans l'espace L!, peuvent étre précisé, lorsque les espaces de Banach
concernés sont ordonné par un coéne normal dans le premier cas, par une générateur de cone

convexe bien fermé dans le second cas lorsque les opérateurs 7 sont positifs.
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