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R6sum6

Dans ce m6moire on \xa 6tudier les classes de Schatten. Ces classes ont 6t6 introduites
par R. Scn.ntten et J. VoN-Npuunxu [1946 - 1948]. Dans la cat6gorie des op6rateurs
lin6aires compacts sur un espace de Hilbert, on d6finit ces dernidres classes en utilisant
la notion de trace. Ces classes possddent beaucoup de propri6t6s int6ressantes, notons
par exemple leurs relation avec les op6rateurs de Hilbert-Schmidt et les espaces Lo non
commutatifs. Puis nous 6tudions ensuite les id6aux multilin6aires et leurs m6thodes de
construction.
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Op6rateurs lin6aires boin6s, valeur abeolu d'un op6rateur, trace d'un op6rateur li-
n6aire, les classes de Schatten, id6aux engendres par les classes de Schatten.
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Introduction

Le pr6sent travail se situe dans le cadre de la th6orie des op6rateurs compact. Il porte
essentiellement sur le d6veloppement des id6aux multilin6aires engendr6s par les classes de

Schatten. En 1983 PtEtscu a donn6 des m6thodes de construction permettant d'engen-

drer des id6aux multilin6aires A partir d'un id6al lin6aire. Leur grande motivation 6tait
d'6tablir des liens entre les op6rateurs lin6aires et multilin6aires. Dans ce m6moire, on
va traiter les id6aux multilin6aire engendr6s par les classes de Schatten 5r. Ces dernidres
classes ont 6t6 introduites par R. ScsarrpN et J. VoN NeuuaNivN [19a6-1948]. La classe

52 coincide avec celle des op6rateurs lin6aires de Hilbert-Schmidt. Les classes de Schat-
ten considdrent aussi comme un exemple fondamental des espaces .L, non-commutatif
introduits nouvellement.

Le m6moire s'articule autour de trois chapitres. Dans le premier chapitre, on va donner
un apergu g6n6ral sur les op6rateurs lin6aires compact. On commence par les op6rateurs
lin6aires born6s d6finis Sur.r1n espace de Banach puis sur un espace de Hilbert. Ensuite, on
va 6tudier certaines propri6t6s et r6sultats importants concernant les op6rateurs lin6aires
compact. On termine ce chapitre par un survol sur la th6orie spectral des op6rateurs
compact.

Dans le deuxibme chapitre, on 6tudiera les classes de Schatten 4, A partir de la
d6finition d'un op6rateur positif et leur valeur absolu, nous donnons la d6finition d'une
valeur singulidre d'un op6rateur cornpact et la notion de la trace, qui est un outil efficace
pour construire les classes 51 et .S2, puis g6n6raliser i 5o pour 0 < p < oo. Et nous
montrons beaucoup de propri6t6s qui sont caract6rise ces classes, par exemple le th6ordme
d'inclusion' Nous consacrerons le reste d" ." chapitre d, donner le th6ordme de dualit6
relatif A, ces classes; i.e., (So). :5o. avec i + # : t.

Dans le troisidme chapitre, on fera une 6tude approfondie sur les id6aux multilin6aires
et leurs m6thodes de construction. Nous allons d'abord comnlencer par la d6finition
d'une application multilin6aires, et la notion d'un id6al multilin6aires, et les m6thodes
de construction, puis nous citons quelque g6n6ralisations sur les op6rateurs lin6aires som-
mants. Dans la dernibre nous d6finissons Ies id6aux multilin6aires engendr6s par les classes
de Schatten 5o.
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